Elemi matematika szakkor
Kolozsvar, 2015. december 14.

1.1. Feladat. Az ABC hdromszogben Ay € BC, By € CA és C, € AB gy, hogy AA; N
BB, NCCy # 0. Az A-n dt a BC-hez hizott d pdrhuzamos az A1Cy és A1 By egqyeneseket
rendre az M, illetve N pontban metszi. Igazold, hogy AM = AN.

1.2. Feladat. Az ABC haromszogben Ay € BC, By € CA és C, € AB gy, hogy az
Ay, By, Cy pontok kézil pdratlan szami pont helyezkedik el a megfeleld oldal belsejében. Az

A-n dat a BC-hez hizott d pdrhuzamos az A1Cy és A1 By egyeneseket rendre az M, illetve
N pontban metszi. Bizonyitsd be, hogy ha AM = AN, akkor AA; N BB, N CCy # ().

1.3. Feladat. Az ABC hdromszigben AA;, BB, és CCy belsé szdgfelezék (A; € BC,
By € CA és Cy € AB). Igazold, hogy ha m(B1A;Cy) = 90°, akkor m(BAC) = 120°.

1.4. Feladat. Az ABC hegyesszdgi haromszigben A, € (BC), By € (CA) és Cy € (AB)
gy, hogy az A1 B1Cy hdromszég minden belsé szogfelezdje merdleges az ABC' hdromszog
megfeleld oldaldra. Igazold, hogy AA:, BB, és CCy az ABC' hdromszég magassdgas.

1.5. Feladat. Az ABC hdromszégben az AM, BN és C'P dsszefutd eqyenesek (M a BC,
N a CA és P az AB oldalon). Jeldljik az AM és NP metszéspontjit Q-val. Bizonyitsd

be, hogy ha a B/QT/[ €s ]\TQ\C szogek egyenldk, akkor AM merdleges N P-re! (XI. NMMYV,
Sepsiszentgyorgy)

1.6. Feladat. Az ABC hdromszog belsé szogfelezdi a szembenfekvd oldalakat az Ay, By,
illetve C pontban metszik. Bizonyitsd be, hogy ha AC' > AB, akkor

A]Cl > a+c
AlBl o a+b

1.7. Hazi feladat. Ha az ABC hdromszégben A, € (BC), By € (CA) és Cy € (AB)
igy, hogy AAy N BB NCCy # 0 és m(B1A1Cy) = 90°, akkor ACy felezi az AAB szdget
és A1By az AAC szoget.

1.8. Hazi feladat. Az ABC hdromszogbe irt kor kozéppontjdt jelolyik O-val és az AO, BO,
illetve CO metszéspontjat a szembenfekvd oldalakkal rendre Ay, By és Ci-gyel. Bizonyitsd
be, hogy ha AC < AB, akkor

A B; S acos A+ bcosB
A;C; T acos A+ ccosC’

1.9. Hazi feladat. Az ABC' hdromszog belsé szdgfelezdi a szembenfekvd oldalakat az
Ay, By, illetve C pontban metszik. Bizonyitsd be, hogy ha

AlCl _G+C
AlBl N CL—Fb’

akkor AB = AC.



1.10. Hazi feladat. Az ABC hdromszdogben a belsd szogfelezok talppontjdt jelolyik Ay, By

és Ch-gyel, a kulsd szogfelezék talppontjat As, By, Cay-vel. Igazoljuk, hogy ha m(B/fE‘) =
60°, akkor B1Cy L ByCs! Igaz-e az elébbi dllitds forditottja?

Megjegyzés A hazi feladat megoldasa soran hasznélhato szamologép vagy szamitogép,
de a feladatok megoldasa a gondolatmenet részletezését jelenti, nemcsak az eredmény
kiszamolasat. Hazi feladatot a feliileten regisztralt felhasznalok kiildhetnek be.

A HAZI FELADATOK BEKULDESI HATARIDEJE:
2015. december 20., 23:00



