Elemi matematika szakkor
Kolozsvar, 2015. november 23.

1.1. Feladat. Hatdrozd meqg az osszes olyan f : R — R figguényt, amely teljesiti a
kovetkezd egyenloséget barmely x,y € R esetén:

flae+y)=f@)fla—y)+ f(y)fla— =),
ahol a € R rdgzitett paraméter és f(0) = 5. (Balkdn olimpia, 1987, Athén)

1.2. Feladat. Hatdrozd meg az dsszes olyan f : R* — R fligguényt, amelyre
1 1
f(l’—i-—) :$2+—2,
x x
barmely x € R*.

1.3. Feladat. Hatdrozd meg az osszes olyan f : R — R fiuggvényt, amely teljesiti a
kovetkezd egyenloséget barmely x,y € R esetén:

fle—y)—afly) <1-u.

1.4. Feladat. Hatdarozd meqg az dsszes olyan [ : Z — 7 fugguényt, amely teljesiti a
kovetkezo eqyenldséget barmely x € 7. esetén:

J(f@) = +2.

1.5. Feladat. Hatdrozd meg az dsszes olyan f : Z — 7 figguényt, amely teljesiti a
kovetkezo eqyenloséget barmely x € 7. esetén:

3f(f(x)) = 2f(x) + .

1.6. Feladat. Hdny olyan f :[0,1] — [0, 1] figgvény létezik, amelyre

lf(x) = fly)| > |xr—y|, Vx,yeR

1.7. Feladat. Hatdrozd meg az dsszes olyan f: R\ {1, %} — R flgguényt, amelyre

fo)+aef (55) =2

barmely x € R\ {1,1

1.8. Hazi feladat. Szerkessz olyan f: R — R fiigguényt, amelyre f(x) ¢ Z és f(f(x)) ¢
Z, barmely x € Z, de f(f(f(x))) € Z, bdrmely x € Z.

1.9. Hazi feladat. Hatdrozd meg az dsszes olyan f : R — R fligguényt, amelyre

s ={ L re Y



1.10. Hazi feladat. Hatdrozd meg az dsszes olyan f : (1,00) — R fiigg’enyt, amelyre

flayz) = af(y) +yf(2) + 2f(x), Vo,y,2> 1L

1.11. Hazi feladat. Hatdrozd meg az dsszes olyan véges A C R halmazt, amelyre létezik
olyan f: A — A figguény, amelyre f(x) = 2®> — |z| +1, Vz € A.

Megjegyzés A hazi feladat megoldasa soran hasznélhato szamologép vagy szamitogép,
de a feladatok megoldasa a gondolatmenet részletezését jelenti, nemcsak az eredmény
kiszamolasat. Hazi feladatot a feliileten regisztralt felhasznalok kiildhetnek be.
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