Elemi matematika szakkor
Kolozsvar, 2015. oktéber 26.

1.1. Feladat. Az ABCD konvex négyszigben {E} = ABNCD és {F} = ADNBC (ldsd
a mellékel abrat). Bizonyitsd be, hogy a kévetkezd hdrom kijelentés egyenértéki:

1. Az ABCD négyszdgbe irhato kiér (vagyis létezik olyan kér, amely a négyszdg bel-
sejében van és érinti mind a négy oldaldt);

2. AB+CD = AD + BC;
3. AE + CF = AF + EC.

1.2. Feladat. Az ABCD konvex négyszogben {E} = ABNCD és {F} = AD N BC
(lasd a mellékel dabrdt). Az ECB és FCD hdromszdgekbe irhato kérok az EC, illetve
a CF oldalt a P és a @Q pontban érintik. Bizonyitsd be, hogy a kéovetkezd két kijelentés
eqyenértékii:

1. Az ABCD négyszigbe irhato kor;
2. PD = BQ.




1.3. Feladat. Az ABC hdromszogben jeloljik I-vel a hdaromszogbe irhato kor kézéppontjdt.
Bizonyitsd be, hogy ha AB + I1C' = AC' + I B, akkor a hdromszég eqyenld szdri.

1.4. Feladat. Az ABC hdromszdgben jeloljik I-vel a hdromszdogbe irhato kor kozéppontjdt.
Legyen {B'} = BINAC és {C"} = CINAB. Jeldljik tovibba P-vel, illetve Q-val a BIC"
és CIB' hdromszogekbe irhaté kérdknek a BI, illetve a CI szakaszokkal vald érintési
pontjait. Bizonyitsd be, hogy ha PB' = QC', akkor AB = AC.

1.5. Feladat. Az ABC hdromszogben jeloljik G-vel a haromszog sulypontjat. Bizonyitsd
be, hogy ha AB + GC' = AC + G B, akkor a hdromszog eqyenld szdri.

1.6. Hazi feladat. Az ABC' hdromsziogben jelolyik G-vel a hdaromszdog sulypontjdt és
rendre A’', B',C'-tel a BC, CA, illetve AB oldal felezépontjdat. Jeléljik tovabbd P-vel,
illetve Q-val a BGC' és CGB' hdromszogekbe irhatoé koroknek a BI, illetve a CI szaka-
szokkal vald érintési pontjait. Bizonyitsd be, hogy ha PB' = QC", akkor AB = AC.

1.7. Hazi feladat. Az ABC hdromszigben A’ € BC,B' € CA és C' € AB wvalamint
AA', BB’ és CC" egy O pontban dsszefutd egyenesek. Bizonyitsd be, hogy ha az AC'OB’,
BA'OC" és CA'OB' négyszogek kizil kettébe irhato kor, akkor a harmadikba is irhatd
kor!

1.8. Hazi feladat. Az ABCD konvex négyszégben {E} = ABNCD és{F} = ADNBC.
Bizonyitsd be, hogy annak sziikséges és elégséges feltétele, hogy létezzen olyan kor, amely
egyidejileg érinti az AE és az AF meghosszabbitdsdt valamint az EC' és FC szakaszokat
az, hogy teljesiilion az AE + EC = AF + CF egyenldség.

1.9. Hazi feladat. Fogalmazzal meg és bizonyitsal be az 1.7 feladathoz hasonlo tulaj-
donsdgot az elébbi feladatbdl kiindulva (vagyis a négyszég oldalait érintd kérdk ne legyenek
a négyszogek belsejében)!

Megjegyzés A hazi feladat megoldasa soran hasznélhato szamologép vagy szamitogép,
de a feladatok megoldasa a gondolatmenet részletezését jelenti, nemcsak az eredmény
kiszamolasat. Hazi feladatot a feliileten regisztralt felhasznalok kiildhetnek be.
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