Elemi matematika szakkor
Kolozsvar, 2015. oktéber 12.

Az n € N* természetes szamot teljes hatvanynak nevezziik, ha 1étezik b € N, b > 2 és
b

a € N* 4gy, hogy n = a’.
1.1. Feladat. Hatdrozd meg azt a legnagyobb természetes szamot, amely nem dllithato
eld pdronként kilonbozd teljes hatvdnyok osszegeként!!

1.2. Feladat. Hatdrozd meg azt a legnagyobb természetes szamot, amely legfeljebb egy-
féleképpen dllithato eld pdaronként kilonbozd teljes hatvanyok 6sszegeként!

1.3. Feladat. Bdrmely n > 7 természetes szam vagy primszam, vagy elddllithato pdaron-
ként kilonbozd primszdmok 6sszegeként!

1.4. Feladat. Bizonyitsd be, hogy végtelen sok olyan természetes szdm létezik, amely nem
allithato eld két teljes négyzet osszegeként!

1.5. Feladat. Hatdrozd meg azt a legnagyobb természetes szamot, amely nem dllithato
eld pdronként kilonbozo teljes négyzetek osszegeként!

1.6. Hazi feladat. Bizonyitsd be, hogy végtelen sok olyan természetes szam létezik, amely
nem dallithato elé hdrom teljes négyzet Gsszegeként!

1.7. Hazi feladat. Hatdrozd meg azt a legnagyobb természetes szamot, amely legfeljebb
kétféleképpen dllithato eld pdronként kilonbozo teljes hatvdnyok osszegeként!

1.8. Hazi feladat. Bizonyitsd be, hogy bdrmely n > 12 természetes szam legaldbb két-
féleképpen dllithato eld paronként kilonbozd primszdmok 6sszegeként!

1.9. Nyitott kérdés. Igaz-e, hogy bdrmely n,k,l > 2 esetén létezik olyan K(n,k,l)
kiiszdbszam, amelyre a K (n, k)-ndl nagyobb egészek mind eléallithatok legaldbb | kilonbozd
mddon, legfeljebb k darab teljes n-edik hatvdny dsszegeként? (ldsd Lagrange tétele négy tel-
jes négyzetre, Waring problémakor)

Megjegyzés A hazi feladat megoldasa soran hasznélhato szamologép vagy szamitogép,
de a feladatok megoldasa a gondolatmenet részletezését jelenti, nemcsak az eredmény
kiszamolasat. Hazi feladatot a feliileten regisztralt felhasznaldk kiildhetnek be.
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legytagl Osszeg is megengedett, tehat pl. 4 = 4 egy helyes el6éllités



