Elemi matematika szakkor
Kolozsvar, 2016. majus 23.

1.1. Feladat. Bizonyitsd be, hogy az
zo=1,21 =41, Tpyo =3z, + /8 (22 +22,,), VR >0
osszefuggésekkel értelmezett sorozat minden tagja természetes szam!

1.2. Feladat. Az (a,)n,>1 sorozat teljesiti az

1+ 4a,, + +/1 + 24a,
16

Ap1 =
rekurziot n > 1 esetén és a; = 1. Hatdrozd meg a sorozat dltaldnos tagjdt!
1.3. Feladat. Az (z,)nen sorozatot a kévetkezbképpen értelmezziik:

o =2, x1 =06 és w1 =61, —Tp_1.

lgazold, hogy
= [(3+2v2)"| +1,¥neN

és, hogy ,, + 2(—1)" teljes négyzet!
(III. Wildt Jézsef emlékverseny, 1993., Szdsz Rébert)

1.4. Feladat. Adott az (x,)nen Sorozat, ahol

1
33'025 é$2xn+1 :\/1+$n—\/1—$n
Hatdrozd meg a sorozat dltalanos tagjdt!
(I. Bolyai Farkas emlékverseny, 1995., Bencze Mihély)

1.5. Feladat. Jeldljik f(n)-nel annak a szorzatnak a legnagyobb lehetséges értékét, amely-
nek tényezdi természetes szamok és dsszeqiik n. Hatdrozd meg f(n)-net ha n > 1.

(V. NMMV., Székelyudvarhely, 1996., Urbén Janos)

1.6. Feladat. Adott az ] 5

Upy1 = — +
1 u, n-+1

rekurziot teljesito sorozat, ahol % < uy < 2. Bizonyitsd be, hogy

1
, Vn > 2.
n—1

l<u, <1+

(VI. NMMV, Kaposvér, 1997., Andrés Szilard)



1.7. Hazi feladat. Az (x,),en Sorozatra teljesiilnek az
x1=3,00 =T, p11 = |Tp| — Ty

egyenldségek, Vn € N\ {1} . Bizonyitsd be, hogy a sorozat periodikus!
1.7. Hazi feladat. Jeloljik f(n)-nel az

12 92 n2
&) 5] [
szamok kézt elbforduld kiulonbozé értékek szamat. Hatdrozd meg f(n)-et!
1.7. Hazi feladat. Hatdrozd meg az dsszes olyan f : Z — Z fligguényt, amelyre
3f(f(x)=2f(zx)+=x, Vzel

(IV. Nemzetkozi Magyar Matematikai Verseny, 1995., Andras Szilard)



