Elemi matematika szakkor
Kolozsvar, 2016. majus 9.

1.1. Feladat. frjuk novekvo sorrendbe az 0sszes olyan szdmot, amelyben nem szerepel a
6-0s €s a T-es szamjeqy. Milyen szam dall a 2010-edik helyen?

1.2. Feladat. A méhek csaldadfdja alapjan dllapitsd meg, hogy hdany n-ed rendi nagyapja
és nagyanyja van eqy herének! A méheknél a kirdlynd megtermékenyitett petéibol kelnek
ki a dolgozo méhek és a meg nem termékenyitett petékbol a himek.

1.3. Feladat. FEgy béka ugrdl az A1As ... Ag szabdlyos nyolcszog csiucsain. Az As cstcs
kivételével minden csucsrol ugorhat szomszédos csiucsra, de ha az As csucsra ugrott, akkor
ott kell maradnia. Jeloljik a,-nel azoknal az n ugrasbol allo kilonbozo ugrdssorozatoknak
a szdmdat, amelyek kezddpontja Ay és végpontja As. Igazold, hogy as,_1 = 0 és

Aon = % ((2 +V2) - (2 - \/i)n—l) _

1.4. Feladat. Hany kilonbozd modon fedhetd le eqy 2 X n-es tdbla 2 x 1-es domindkkal?
1.5. Feladat. Hany kilonbozéd modon fedhetd le eqy 3 x 2n-es tdbla 2 x 1-es domindkkal?

1.6. Feladat. Hany fixpontja van az f : [0,1] — [0, 1],

f(:l:):{erE’ ha x <

DO =N [ =

2—2x, hax>
fugguény n-edik iterdltjanak?

1.7. Feladat. (Radd Ferenc Emlékverseny, 2006) Egy sdlat 2n darab téglalap alaki da-
rabbol varrtak ossze. Hatdrozzuk meg a kulonbozo lehetséges salak szamdt, ha a téglalap
alaki darabok mindegyikét k szin kozil valamelyikkel szineztik?

1.8. Hazi feladat. Leirtuk novekvd sorrendben azokat a természetes szamokat, amelyek-
ben nem szerepel sem a 4-es, sem a T-es szamjeqy. Hdnyadik ebben a sorrendben a 20157

1.9. Hazi feladat. Az 1,2,3,4,5,6,7,8 és 9 szamjegyekbol hany darab olyan kilencjegyi
szam alkothato, amelynek szamjegyer eqgymdstol kulonboznek és

e az l-es elobdb dll, mint a 2-es;

e az 1-es a kozvetlendl a 2-es eldtt dll.

1.10. Hazi feladat. Egy pénzérmét 10-szer dobunk fel és rendre lejeqyezziik, hogy fej
vagy iras az eredmény.

e Hany lehetséges eredménysorozatot kaphatunk?
o Fzek kozt hdny olyan van, amelyben van 8 darab eqymdsutani fej?

e Hdany olyan, amelyben pontosan 3 fej szerepel?



e Hdany olyan, amelyben legfeljebb 4 fej szerepel?
e Hdany olyan, amelyben nincs eqymds utdn 3 fej?

1.11. Hazi feladat. (Olaszorszdg, 1996) Az a, b, c szimbdlumokkal hdny olyan n hosszusdgu
karaktersorozat irhato le, amelyben az a szimbolumok szdma pdros?

1.12. Hazi feladat. (Romdnia, 1995) Egy kor keriletén felvettik az Ay, As, ... A, pon-
tokat. Minden pont szinét adott p szin kozul valasztjuk ki. Hdny olyan szinezés lehetséges,
amelyben nincs eqymds mellett két azonos szini pont?

1.13. Hazi feladat. (NMO, 1999) Hatdrozd meg az dsszes olyan véges sok pontbdl dllo
sikbeli S ponthalmazt, amelyben bdarmely két kilonbozé pont dltal meghatdrozott szakasz
felezomerdlegese az S szimmetriatengelye!

1.14. Hazi feladat. Azonos méreti korongokat helyezink eqgymds mellé igy, hogy az also
sor osszefuggo legyen és minden tovabbi sorban az osszes korong az alatta levd sor ponto-
san két korongjat érintse (lasd a mellékelt abrdt). Az ilyen elrendezések kozil nevezzik ko-
rongtombnek azokat az elrendezéseket, amelyekben minden sor dsszefiiggs. Hdany kilonbozd
korongtombnek tartalmazhat az elsé sora n korongot?

1.1. dbra. Korongtomb



