Elemi matematika szakkor
Kolozsvar, 2016. februar 22.

1.1. Feladat. Az ABC hdromszog eqy tetszéleges M belsé pontjanak az A csicstol mért
tavolsdga R,, az AB, illetve AC" oldaltol mért tavolsaga d. és dy. Bizonyitsd be, hogy

b-dy+c-d. <R, ¢és
b-d.+c-dy < R,.
1.2. Feladat. (Erdds-Mordell) Bizonyitsd be, hogy
Ro+ Ry + Re 2 2(rg + 1y, + 1),

ahol R,, Ry, R. eqy tetszéleges M pont tdavolsagai az ABC hdromszdg csucsaitol €s rq, Ty, T'e
az M tdvolsdagai az ABC' oldalaitol.

1.3. Feladat. Bizonyitsd be, hogy
2Ry +y* Ry + 2° R, > 2(yzry + zam, + zyre),

ahol Ry, Ry, R, eqy tetszéleges M pont tdvolsigai az ABC hdromszog csucsaitol és rq, 1y, Te
az M tdvolsagai az ABC' oldalaitol.

1.4. Feladat. (Barrow) Bizonyitsd be, hogy
Ry+ Ry+ R.>2(ly + lp + o),

ahol Ry, Ry, R. eqy tetszdleges M pont tdvolsdgai az ABC' hdromszog csiucsaitol és 1y, Iy, .
az MBC, MAC, illetve MAB hdromszogekben az M csicsbol induld belsé szogfelezd
hossza!

1.5. Feladat. (M.S. Klamkin) Bizonyitsd be, hogy
(z+y+2) (xR +yR; + 2R?) > yza® + x2b® + 2y,

ahol a, b, c az ABC' hdromszig oldalainak hossza, x,y, z tetszéleges valos szamok és R,, Ry, R.
eqy tetszoleges sikbeli pont tdvolsdgai a hdromszog cstucsaitol.

1.6. Feladat. (Y. J. Wolstenholme) Bizonyitsd be, hogy
a’x® + bPy? + 222 > gz (b 4 2 — a?) + zx(a® + & — b)) 4+ ay(a® + b* — ),
ahol a, b, c eqy haromszog oldalainak hosszai és x,y, z € R.
1.7. Feladat. Bizonyitsd be, hogy
v? +y? + 2% > 2(yzcos A + zxcos B + xycos C),

A, B,C egy hdaromszog szogeinek mértékei és x,y, z € R.



1.8. Hazi feladat. Vizsgdld meg eqy Geogebrdaban végzett kisérlet segitségével, hogy igaz
marad-e az 1.4 feladatban kijelentett egyenlotlenség, ha a szogfelezdket oldalfelezékkel he-
lyettesitjik!

1.9. Hazi feladat. Vizsgdld meg eqy Geogebraban végzett kisérlet segitségével, hogy igaz
marad-e az 1.4 feladatban kijelentett eqyenlotlenség, ha az eqyik szogfelezdét oldalfelezével
helyettesityik!

1.10. Hazi feladat. Fogalmazd meg és bizonyitsd be a 1.4 feladat egy parametrizdlt vdltozatdt!

Megjegyzés A hazi feladat megoldasa soran hasznélhato szamologép vagy szamitogép,
de a feladatok megoldasa a gondolatmenet részletezését jelenti, nemcsak az eredmény
kiszamolasat. Hazi feladatot a feliileten regisztralt felhasznalok kiilldhetnek be.
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